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問6.13(2)より，zrr+ r−2zθθ+ r−1zr = zxx+ zyy

であるから，この式の左辺が 0であることを示

せばよい。

まず，x = r cos θ, y = r sin θとおくと，

z =
r sin θ

r2 cos2 θ + r2 sin2 θ
= r−1 sin θ.
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zr = −r−2 sin θ, zθ = r−1 cos θ,

zrr = 2r−3 sin θ, zθθ = −r−1 sin θ.
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∴ zrr + r−2zθθ + r−1zr

= 2r−3 sin θ − r−3 sin θ − r−3 sin θ = 0

以上から，zxx + zyy = 0が得られる。


